LA INTEGRAL DEFINIDA. CALCULO
DE AREAS CON LA TI - VOYAGE 200

Calcula el 4rea comprendida entre la funcion y=x"—x>—6x y el eje OX.
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Para definir la funcion: 3%:
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Para representar graficamente la funcion: \/

[F2]: ZoomBox /

Para visualizarla mejor:
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Esta claro que hemos de calcular la integral correspondiente al area de la izquierda, que sera
positiva:
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Selecciona el limite inferior
(alrededor de -2.02)

Selecciona el limite superior
(alrededor de 0)

fldx=0. 33112
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Tenemos una area aproximadamente igual a 5.33112
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[F5]: | f(x)dx
Limite inferior: 0
Limite superior: 3

fixdde=-15.7475
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Tenemos un area aproximadamente igual a 15.7476
En definitiva tenemos un area total de 5.33112 + 15.7476

Vamos a calcularla de forma exacta:
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Calculemos exactamente los puntos de corte
con el eje X:
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Por lo tanto:
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De forma aproximada: msolue(ylix) =@, x
®= 2 ok K=0 o x=3
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Antes teniamos: H=cZ or =0 or x=3
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En definitiva el 4rea pedida es X



Hallar el area limitada por las curvas

y=x’

e y=2—x’

Para definir las funciones:

[GRAPH]

Para representarlas graficamente:

[F2]: ZoomBox

Para visualizar mejor el area:

[HOME]
Para determinar los puntos de interseccion:
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[F3]: Trace
Para saber cual es la y1:
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Pulsa [flecha cursor arriba]
Para saber cual es la y2:

[F5]: | f(x)dx
Sithate en la 2
Lower Limit? -1
Upper Limit? 1

Tenemos un area de 3.33333

[F5]: [ f(x)dx
Sithate en la 1
Lower Limit? -1
Upper Limit? 1

Tenemos un area de 0.666667
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En definitiva, el area pedida de forma aproximada serd: 3.33333 — 0.666667

Vamos a hacerlo de forma exacta: Sabemos que la curva “superior” es la y2(x), y los limites

de integracion son -1 y 1.
Por lo tanto:
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En definitiva, el area pedida sera: —u
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1+x

Hallar el area limitada por las curvas V= s e y=x—1
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Definimos las funciones: yl=—=—
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Las representamos graficamente:
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Busquemos los puntos interseccion:
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[GRAPH]
[F3]: Trace
Para localizar la 1 (la superior) y
la 2 (la inferior):
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El area pedida es aproximadamente: 3.00044



Hallar el area limitada por una semionda de y=sin(x) y el eje de abscisas.

Definimos la funcion:

La representamos graficamente:
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Busquemos los puntos de interseccion:
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Los correspondientes a la primera semionda positiva seran 0 y Tt

Busquemos el area pedida:

El drea pedida serd 2 u/?
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Hallar el area comprendida entre las curvas

y2=4x e x2=4y

Definimos todas las funciones:

Las representamos:
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El area pedida sera:

Correspondiente a y1:

Correspondiente a y3:

Por lo tanto:

16
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El area pedida es 3
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Hallar el area limitada por la curva y=e¢

“> el eje de abscisas y la recta x =1

Definimos la funcion:

La representamos graficamente:

via|ZEEJNTT;.;GETRegFriaphTMFaStTh D:*E;LJT? red b

1 Few | FE 4 TFET|_ FAT S
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[F7]: Line

Point?

Sitaate en cualquier punto con “x”
aproximadamente igual a 1 [Enter]. A
continuacion en cualquier otro punto con la

misma abscisa que el punto anterior y [Enter].

Para acabar pulsa [ESC].

[F2]: ZoomBox
Para ver mejor el problema:
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[F5]: J f(x)dx

SO rde=. DE2027
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El problema esta claro: el limite superior es infinito.

|11E |F| 1 -qu:-EPaTEFa3fc, D{I‘I!I;FTPPFQSN I IIITE 1 E'F-EIEI"IT Upﬁ

Es decir:
ol 9'2
,[1 gli=dx =
=[] wtoax BE7EES
AT T I
AN ERD AUTO FUMC 2420
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El area pedidaes ——Uu
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Hallar el 4rea limitada por y=x , el eje de ordenadas y las rectas y=1,y=3
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Definimos la funcion: ozl
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Representamos graficamente el recinto cuya area nos piden:
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El area pedida sera graficamente:
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Hallar el 4rea limitada por el eje de ordenadas y la parabola °=4— x

Definimos las funciones:

Las representamos graficamente:
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Y por lo tanto:
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Hallar el 4rea limitada por la pardbola x’=) ylarecta x—y+2=0

Definimos las funciones:

Las representamos graficamente:

Por lo tanto:
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Hallar el 4rea limitada por ,°=4x ylarecta 2x—y—4=0

Definimos las funciones:

Las representamos graficamente:

[F7]: Line
Para dibujar la linea vertical:

Observa atentamente la grafica:

Primero buscamos la interseccion de
y2(x) y y3(x):

Buscamos el area (de la izquierda),
entre y1(x) y y2(x):
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Interseccion entre y1(x) y y3(x), y buscamos el " STIUE(HE(KJ = W3 s *=1
area (de la derecha) entre y1 y y3: . J g {10 — 2] B3
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Selectividad. Castilla v L.eon

Hallese el area del recinto limitado por la parabola ,=—x" ylarecta y=2x—3
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Selectividad. Cataluia

, cuando x>0, es como sigue:

_ 1
2x+1

La gréfica de la funcién /' (x)

a) Halla una primitiva de la funcion f
b) Calcula el area de la region sombreada.
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Selectividad. Andalucia

a) Dibuja el recinto limitado por las curvas y=e¢** , y=e * y x=0
b) Halla el area del recinto considerado en el apartado anterior.
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Selectividad. Aragon

1
Dibuja el recinto limitado por las graficas de las funciones Y=— , y=x e
X
y=8x . Halla el area de ese recinto.
Fir 4 FE*|_ FET T N T ] Fer FEx | F&= [Fr EE:
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Selectividad. Canarias

Representar graficamente la funciéon

g(x)=|x—2| y hallar el area limitada por

su grafica, el eje OX y las rectas de ecuaciones x=-1 y x=3
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Selectividad. Castilla .a Mancha

Dibujar el recinto limitado por las graficas de )°=2x ,ylarecta y=2x—2

Calcular su area.
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Selectividad. Castilla y Leén
L4 —_— x
Dada la funcién / (x)= 2 . Hallar:
x +1

a) Los intervalos de crecimiento y decrecimiento y sus maximos y minimos

relativos.

b) El area de la region limitada por la grafica de f, el eje OX y las rectas x=-1,x=1
et v A1 [stat el fee | | [o R [n1 gebralcalc ot her [Pramiolc1emn ue| |
SFLOTS
= . d

H%i + lﬁiuilﬁx):l-}ﬁx) Dore
do= 2
= 1w -1
2as " () AxZ-1) 2]
Jox (2 +1]
Hgf msoluel i) =0, 1) ®=-1 or w=1
ud (o= solveCf (x2=0.x>
T1RIN FAD ROTD FONE FAIN FHO ALTO FUMC =750

rfimT FEr FE= Fhr FE 5 T ]
+ §#—|Alacbral|Calc Dt.her*TPr*ngDTElean Up

|viﬂ||=|1gféEr«aTc:F;f.—,TnfﬂEr«TPrEsmInTn::1e|lFaErT L_:_PITI
n_

dE

®soluel fiix) =0, =) =1 or x=1 - dlei':lllix):l-}-glix) Done
2
w25 u100) + a0 Done N -
- .t 25 [ 33]
2-:{-[:{2—3] [Xz"' 1]
" 3t - = =gl -1) 1.2
(=2 +1] = gic-1) - 1,7
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1C1ICINOS U1l INinNimeo C1 (-1, -1/4)

[ a1 ackralcatclother Prantolc1ean ue| |

R R

. g 2-m [:x: 33]
z2

(2 +1]
=g -1 1.2
mygli-13 -1s2
=grll - 1.2
myglily 1.2
gl d1l>
HAIN ERD AUTO FUMC 8/%0

Y un maximo en (1, }%)

1 Fevr | F= Fu FEw [_FE™ [F? B8
- E 20 Tr*ac.eTRegr‘aphTMath [ if'?

7
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| vigi Al gFéEr*aTI: F.E|3iri:\|’I:l

e FromIofciean up| |

.JE gl

a1

JEI oli=ad=
1ng 20 1ng 2

.T .|.T

1n(2) . ln(2)
Tttt

In¢23/2+1lnC23-2

HMAlM RAD AUTO

ITn(h
2

In(2)
2

Ln 2
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Selectividad. Cataluia

Calcula el area que tiene el inico recinto cerrado limitado por las graficas de las

6
funciones y=—x’+7 e y==

1 Few | F3 0y FEw_ FET N
vﬂ Zoom[Edit] « A1l Stule]’:-'f 5

FLOTE
~f"=.|1='>c:2 +7

MAIM EAD AUTO FUMC

T _Fex |_ F= ] FEw [_FE™ [F7 EE:
* = |Zoon |Trace |Rearaph|Math [DFaw| - ﬂﬁ HH

—
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7

HAIH EAD AOTO FUHE EATT
1 Fev Fer T_ FOT FE G
|v E AlgebralCal chther‘-TF‘r‘-ngDTElean Up

B aolueigllx) = g2, =
= "3 o x=1 or x=2

143 — & LhC2)

-thulcx)—uzcxnjdx

-thulcx)—HEandx . SAFFEY
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Selectividad. Madrid

Sean las funciones y=x> y f(x)=x" .Determinar el 4rea encerrada por las
graficas de ambas funciones y la recta x = 2.

Fow W FE T FET
v{— Zoor Edlt ~ A1l Stule];'i i3
FLOTZ

P
o=

HMAIN ERD AUTO FUNC HAlH KD ALTO FLUHC EATT

o |

1 Fe = - FaT FE 5
E Fll-gebr*a l:alc Dther*TPr‘ngDTClean Llp-l

/ Beoluelylix)=gZix), =) =0 or x=1
< 1712

'JI(UZ(XJ—UIEKJMX

-ﬁ(uzcxj—uicx)jdx 1. 41657
MAIN FAD AUTD FUNC ERTT HAIN ERD ALTD FUNC =30 ERTT
1 Few Faw |_ F4v FT 5
- E AlgebralCalc Dther*TPr‘ngDTElean Upl
= | 1 (w200 - ul)dx 1.41667

® 10 — w20 d0
Erraor: Argument must be a wvariable nark

'Jé(ulﬁxj - 2000 112
mi7PA2+ 112 32
LI s Vi o e e 1.5
12-12+1 712
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Selectividad. Valencia

Dadas las curvas  y=(x—1)’ e y=5—x" calcular:
a) Su punto de corte
b) El area encerrada por ellas y el eje yo.

= {_ EDDN Edlt’l l |H1 1 |S{':'E E'T : T ] vig ZFDE-;m TracETRegFriaPhTNFasghm? i”'f E':-’:E

HFLOTS
wyl=x - 1)3

wyZ2=5 - >c:2
w5l
=
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1 Fer T_F3 FY4 Fer T FE* |F7 E 1 Fev | Fz & FEv | Fa™ |Fr
- E Zoom Tr*at:eTRegr*aphTMath Dr‘aw]t * E Zoon|Trace|RegraphMath|Draw] -

_— ]

|~ [~
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|’F1 T Fev Fzv |_ Fu+™ FE FE*
- E Algebra|Calc Dther*TPr*ngDTElean Upﬁ

" soluelulix) = g2, x) w=2
'JE(HECXJ = al)dx 2243
'JE(HZEK) —ulex)d= F.3E333
J g2 —ul Cadox, 0,22
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Selectividad. Extremadura

Representar graficamente la figura plana limitada por la parabola de ecuacion
x=(y—1)’~1 ylarecta x=0. Calcular su area.

17 Far Faw 1 FHT F& Fa* 1 5 Fiw | Fuv FE FE*
v f—|Algebraltalc Dther‘TFr‘ngDTﬁlean Upm - Elﬁlgebr‘a Calc DtherTPrngDTI:lean Upﬁ

lsalue[x=(u—1]2—1,u]
'=|='[Jx+1—1] or g=Je+1+1

l501ue[:x:=('=|—1]2—1,u] mfH 1 +1 i Doree
y=-[[x+1-1) or y=le+1+1 w-([g+1-1]+a0a Do
T CxHL -1 gD
MalN FAD AUTO FUNC 1730 ERTT MAIN KAl AUTD FUMC /30 EATT
1 Few | F¥ 0 [FET]_ FET i
TE coom|Edit]| ~[AL1|Stglels s T ]
FLOTE
“H?FE}?
Ag2=grl
ol —
H =
uo=
gE=
gr=
ug=
H -
41g=
g3 Cxo=
HMAIM RAD AUTO FUNE EATT TR FRTRUTE THE TRTT
1 Fov TrsvT 5 FE 5
- E Algebral|Calc Dther‘TPr*ngDTEleah Upﬁ
W1+ 1+ Fixd Dore
u '[Jx +1- 1] LR=184] Dore
®zolvel =) = gixd, ) ®=-1
lj?lﬁf‘(x)—g(x))dx 4.3
'J?lifﬁxj—g(x))dx 1.33333

IO Ced—giud . x,.~1,.0)
FEAD AUTO
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Selectividad. Aragon

Sean las parabolas y=x’—4x+13 e y=2x"—8x+16

a) Representar sus graficas

b) Calcular los puntos donde se cortan entre si ambas parabolas.
¢) Hallar la superficie encerrada entre las dos parabolas.

FEv | FE™ 5
vI—EDDm E-:I1t. < AL |Shalef: s
FLOTE

wul=xZ — 4%+ 13
wgZ=Tw® - 8w+ 16
=

3= #cil. FEEES uc: 9, 02638
HMAlN FAD AUTO FUMLC ERTT MuIN ERD AUTO FUMC ERTT

1 sk a|cote ot her Framto|c1esn ue] |

B zolue(ylix) = (=, x) w=1 or x=3

= [ F tute0 - wzeanax 43
3

'J1 [ulCx) = y20xndx 1.33333
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Selectividad. Canarias

a) Dibujar el recinto plano limitado por las funciones y=—x’+5x y y=x+3
b) Hallar su area.

G T{FEw_FET T, T 1 G T
ZDDN Ed1+.,| <AL [Stulels s T ] E Zoom|Trace Regr‘aph Math [Oraw|- f?
FLOTS

“gl= 'x2 + 5-x
“gZ=w + 3
'=l§=I
I=| 1
'=|5= —
JE=
Jr=
o=
3=

=
g3 ixa=

HMAIW RAD AUTO FUHC EATT MAIN KAD ALTO FUNC EATT

a1 et alcatc ot her FramIo|clean Up| |

B solue(glix) = g20x], =) #=1 ar x=3
= [ tuton - wzooax a3
'Jf(ulcx)—uzcx)jdx 1.33333
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